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I-1. Feladat

Jelolje R a valés szamok halmazdt. Minden («,/3) nemnegativ valés szampdrra, melyekre

a+ B > 2 teljesiil, hatarozd meg az 6sszes olyan f: R — R fliggvényt, melyre minden x és
y valés szam esetén teljesiil, hogy

f@)f(y) < flay) + oz + By.

I-2. Feladat

Keresd meg az 0sszes olyan n > 3 egész szamot, melyre be lehet hizni egy kérnek n hurjat ugy,

hogy a hiirok 2n darab végpontja paronként kiilonbozé legyen, és minden hiir pontosan k£ mésik
hirt metsszen, ha

(a) k=n—2.
(b) k=n—3.

Megjegyzés: Eqgy kor hurja egy olyan szakasz, melynek mindkét végpontja a korre esik.

I-3. Feladat

Jelolje I az ABC haromszog w beirt korének kozéppontjat. A BC egyenes az w kort a D pontban
érinti. Jelolje F és F' azon pontokat, melyekre Al | BE | CF és BEI<=CFI<=90°. A DE

és DF egyenesek az w kort masodszor rendre az E’ és F' pontokban metszik. Bizonyitsd be,
hogy E'F’ 1 Al

I-4. Feladat

Legyenek n és m pozitiv egész szamok. A pozitiv egész szamokbol all6 S halmazt (n, m)-jonak
nevezziik, ha a kovetkezd harom feltételt teljesiti:

(i) meS.
(ii) Barmely a € S szdm esetén a minden pozitiv osztéja is eleme S-nek.

(iii) Béarmely a,b € S kiilonb6z6 szdmok esetén a™ + 0" € S.

Hatarozd meg az Osszes olyan (n, m) szampért, melyre a pozitiv egész szamok halmaza az egyet-
len (n, m)-j6 halmaz.

A feladatok megoldasara 5 6ra all rendelkezésre.

Kérdéseket csak az els6 60 percben lehet feltenni. 1 / 1
Minden feladat 8 pontot ér.

A feladatok nem nehézségi sorrendben vannak.



